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Aufgabe 7 (Dissipative Operatoren)

Zeigen Sie die Dissipativitit folgender Operatoren auf X:

a) Aif =qf fir f € D(A1) ={f € X: qf € X} auf X := Cp(R?), wobei ¢ € C(R%) mit
Req < 0;

b) Asf = Bf — |lc||leof fiir f € D(B) = D(A3) = {f € CYR): f,f € Co(R)} auf
X := Cy(R), wobei Bf = bf’ + cf fiir beschriinkte und reellwertige b, c € C(R);

c) Asf=f'fir fe D(A3)={f€CY0,1): f(1) =0} auf X := L?(0,1).
d) Asf = Af fiir f € D(Ag) = S(RY) auf X := Co(RY).

Aufgabe 8 (Lumer-Phillips)
a) In X :=(C]0,1] sei der Operator A definiert durch

Af =f"  fiir f € D(A) = {g € C?[0,1]: ¢'(0) = ¢'(1) = 0}.
Zeigen Sie, dass A eine Kontraktionshalbgruppe auf X erzeugt.
b) In X := L%(0,1) betrachten wir den Operator
Af = f ﬁirfED(A):{gGHl(O,l):g(l):()}.

Zeigen Sie mithilfe des Satzes von Lumer-Phillips, dass A eine Kontraktionshalbgrup-
pe (T'(t))t>0 auf X erzeugt, und dass

rone={ 0 B ST

c) In X := L*([R) x L?(R) sei der Operator A definiert durch
A(f.9)=(d.f)  fir (f,9) € D(4) = H'(R) x H'(R).

Zeigen Sie, dass A eine Kontraktionshalbgruppe auf X erzeugt.
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