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K 25. Untersuchen Sie, ob die Grenzwerte existieren, und bestimmen Sie diese gegebenenfalls.
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K 26. Bestimmen Sie jeweils alle x0 ∈ R, in denen die Funktion f : R → R stetig ist:
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27. Beweisen Sie die folgenden Aussagen:

(a) Für eine Funktion f : [−1, 1]→ R gelte f(0) = 0, und f sei stetig in 0. Zu der Funktion
g : [−1, 1] → R existiere ein M > 0 mit |g(x)| ≤ M für alle x ∈ [−1, 1]. Dann ist auch
f · g stetig in 0.

(b) Für eine Funktion f : R → R gelte f(x + y) = f(x) + f(y) für alle x, y ∈ R. Ist die
Funktion f in 0 stetig, so ist f stetig auf R.

28. Die Funktion f : (0, 1)→ R sei definiert durch

f(x) :=
{

0 x ∈ (0, 1) \Q
1/q x = p/q ∈ (0, 1) ∩Q wobei p, q ∈ N teilerfremd

(a) Untersuchen Sie, für welche x0 ∈ (0, 1) der Grenzwert lim
x→x0

f(x) existiert.

(b) Bestimmen Sie alle Punkte x0 ∈ (0, 1), in denen f stetig ist.
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